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Aufgabe 1. [4 Punkte] Bilinearform und Basiswechsel
Sei V ein 3-dimensionaler R-Vektorraum, A = (v1, v2, v3) eine Basis von V und s eine
Bilinearform auf V mit

MA(s) =

1 1 2
1 1 1
0 1 1


Zeigen Sie, dass B = (v1 + v2, v2 + v3, v2) eine Basis von V ist, und berehcnen Sie MB(s).

Aufgabe 2. [4 Punkte] Norm und Skalarprodukt
Zeigen Sie, dass für n ≥ 2 auf dem Rn durch

‖x‖ := max{|xi| : 1 ≤ i ≤ n}

eine Norm definiert ist, für die kein Skalarprodukt 〈·, ·〉 auf Rn existiert mit ‖x‖ =
√
〈x, x〉.

Aufgabe 3. [4 Punkte] Orthonormalbasis
Gegeben sei auf V = span(1, t, t2, t3) ⊂ R[t] das Skalarprodukt

s(f, g) =
∫ 1

−1
f(t)g(t) dt.

1. Bestimmen Sie die Matrix von s bezüglich der Basis (1, t, t2, t3).

2. Bestimmen Sie eine Orthonormalbasis von V .

Aufgabe 4. [4 Punkte] Orthonormalbasis
Bestimmen Sie eine Orthonormalbasis zu span(t, t2 + 1, t2 + t) ⊂ R[t] mit dem Skalarpro-
dukt aus Aufgabe 3.


