
2270 Taylor - Formel
- Def 209 sei f

" folgenden sei Ieinni.tt/iiales-:TTlRn-
mal

Intervall
,
d. h

. I.to/,Jtfay .

diff.ba und AEI, dann heißt

Erinnerung sei f :L →Rbd . Tuka]HÄ K - a)
"
,

oft diffbara EI , dann heißt
• f " la , Tuka] : IR → IR das Taylor -
E -

⇐ o
(× -a)

"

Polynom unter Ordnung von f
die Taylor - Reihe von f zum Ent

-

-

- am Entwicklungspaketa.
wickelung punkt a .

Bez . Für f- exp, sin , ios Bec Tuff, a) ist n - te Parfiatsuwae
kann

. Taylor - Reihe absolut der Taylor -Reihe .

gegen f- Frage :- Wanngilt Tuff,a)HIN?
• Taylor - Reihe ist Potenzreihe
•Asg : - Taylor -Reihe anßnicttkau

.

- Wie groß ist der Fehler
- Tania - Reihe kann gegen FH - Tuff,AJKI ?
g Ff Konvergieren



2280 Tangente : Approx .

durch ein
.
Fkt

Bemerkung
Ruska] HAK) - Taka] (x)

IAA] > Ts mit

= fkl-EFYY-k.at " Talal > fla) , Titel
=

heißt Restghöddeiayla - Beam Für Ken

-

Y))!) -_ Malapproximation .

fkl = Taka]H + Ruoff,a) G) Talal > fla),T.be/--fYa/,TiYa/=fYa/--.,TzTYa--FYa/.Erinwrung-Für fdiff.ba gilt ( Tsf" = o )
f-4) = flott f) (x - a) + rfx - a )
Fr- Tylor-Potyum-tppror.durchpolyo.cm
Ikea] Ratte) ) von

Grad Eu mit

mit rlh ) Eolhlfüh -30 T.la/=flaI,...-,Tn%a1--fYa) .
( lineare Approximation von f

( durch die Tangente |



2290 Restglied darstellungk-1-TK-tugesgiltsotzcseifi.TT/Rln-nI.adfGI-Ta-nkI=Ra "A) "

dt

stetig diffbauadac -2 .

-

Donagiltvxf -2
: mit g # = - k¥1 .

gia)

Rank ) > FU - Trek)Partlategrotim-fkl-E.FI#lx-aIkRnkI=f7HtIgHIJa- f)"'A)gltldt
= !#Htt dt

.

#
→Mal

"

+ {dann
"

dt
1 ^

Taylor - Formel mit
94 :O

Tatortes Restgtieds.tk?.q-.fH-TnkI--fkl-fk.n4ttI1a.ai)
Beweisladcnktim-ikek-a-yn-RGI-fkl-T.CI> FG) - fla) =p.la/-fIY;l-q.a14--jieadt=jiNdt

. [ÄH dt
. *



⑤ Karotten (Peano - Restgfied)
mUa (Lagrange -Restgtied) Seif : ] - IR n-adstetigdiff.ba,
Seif :S -3424+11 - malstetigdiff.ba, dann the]
at] .

Dann :

KEI 75541 zwischen auch mit
fkt-TH-Rn.sk/=f4E-a)

"

tH-T.4-R+H-I://Y-k.AT
" füeiapmit go.eu :O .

Berief Nach MWS Igm ; ¢
BMI Anwendung von Kor

211 für -1

liefert

Rn,
={A" "

"

dt fq.tk/=fkI-Tn.nKI-fIY-fr-a/ "
~ rFHß) _

Hat
YCH

= # "B)ja
"

dt f
"

- Mal n

=
- F -a)

= #"G) µ - ti
"

]
" Im

-

¥! a SCH

=# '
G) Ex -a)

"^
Wegen 541 an> a

und Stetigkeit

⇒
.

a
unt"

gilt : ¥0 .
④



23^0Beckmann mit Landau -Symbolen Beweis
fkl - Tak) : Rank ) - ofk.at)

für>a.at#Itrieiat
✓

-b) ⇒ c) Nach Ka 211gilt
satzzjseif.HR , - fa , - T.li/=Ru...aI=
ftp.malstefigdiff.ba.cndaE

.

< 0

Daran:D äquivalent : =0

c) d) f- Tu > Rat ,a) fistpolynomnnifg.at/f/En -

b) f"
"# < 0 HER c) ⇒a) trivial, da ? immer

c) f = Tn
- Polynom von Grad Eu ist

.

d) Rn 4=0 TTXEI @



⑤ Finalen Beweis ( Analysis E)
könne wir fbet gut durch Bspn Bernstein polynome
Polynome approximieren ? fünf :[0,1] → IR
Für Tn : leider Ii !

B. HH -Ei!?) ftE)x "G -x)
" "

Aber es gilt der

weierntrapischetpproximaticnssatz-fmitfff-%aF.es
at2 seit :[a.b)→ Rettig ,

B. EH ¥
f (ohne Beweis)

.

dann et . an jeden { 70 ein n -79

Polynom p mit

Hf - p! = max Ifk)
-PKIKE

,

Halb]
d. h . es ex. eine Folge @tief
Polynomen

p " mit pn -7 f .

glm
n )


