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! lemmaz.14-Def.2.it} ist uohldef. And aus Symmetrie gründen auch;
"
.

@

Beweis Ang . tut t undgriff Wir zeigen nun analoge Eigenschaften
mit f" ,gm

:S → IR ! einfach -4
,"

von Sf du auch für f nichteinfach
.

er
setze dann hin min /tu /qm ) .

Dann ist ha.ir → RI messbar -4m

Für n fest giltam 4. „¥, Ju .

Also nach Satz 2.12K)

limftudgi-liwf-n.mdm-ffndn.k-rssyk-ous.at
, 2.14mi )

Dann beliebig war gilt

1in S
↳•
Äh =!:* finden



④ satz2.tt bei µ , -2,µ/ einMaßrom Setze nun g " supffy.gg/k,jEm} .

und fig , tu :S → RTmessbar ¥4
.

Dann ist gn
: r → IR ! einfach und

Dann gilt
es gilt gar 1 f . Also auch

! tat den = ✗{ fdp Fc EIR !r ft der = Lily fanden . ④

4) { + +gdr = Sieht Sgdgu Wegen
s

gar
E fm Ef

fünf Eg ⇒ Süden ←{gdr gilt aber nach/iii) auch

(i) tut f =) 1in
. Studer =/+der Sg " dpi ? / finden E Stdµ .

Visa r r s
^

Beweis (it - für ) ( Übung ) Aus ⑦ folgt somit auch

ich sei f
„j

: r → R ! einfach tj 1in ffn dµ = { fdp .

m
-

%
und taj ¥, tu '



④ satzz.fm sei µ ,
-2
,Nein Maßam b) Aus If / = f, + fz folgt

und f : r → IR messbar . SIHDM < •
,
also fid-borfug.at)

.1

a) 1- integrierbar ⇒ {Hldyu < • Fernergilt f + ± fs , also

b) Esgebe f, /für → IRT messbar mit g
: = fi - ft = fz - f- zo

1- = f, - fz sowie und mesjbor mit

finden <
° und {fifi . Sydµ < ft, du < • .

Dorn ist f integrierbar und
Nun gilt

es gilt
<

Sindµ
-Hadi{t.igfn-ftigfusfdm-ft.de-Stilµ .

r r

N
s r =

Beweis a) Es gilt stets Hff +
+ f- satms-liilfrt-dmtfitdM-ff-dr-f.gov

und somit { lfldr-ift-idu-Y.tn < ° = 5ft AM -{f- der =Stdµ .@

a
I

(⇒ +du < • und{ f-du <9)



⑤ satz-18-seifh.FM/eia b) seit -- ftg - Donagilt
Maßraum

und f. g :D -711T F- = ft -1g -1
- (f- +g) .

integrierbar . Dann gilt Nachsatz } -17 b) ist Fiat -bornit

a) HEIR : cfiitba und

st-iydpi-ff-drscfdy-cf.fm^

a =! t.ig.edu -fit -
+
g- der

b) seit -1g aufsicht - Dann
= {t.dp-fg-fu-H-dn-ff-dmistf-gint.bamit ^

= ffdgn + { gdµ .

☒ +gldgu -

- Statut/gdp ,
^ d h

c ) fing ⇒ ( 1- + < g.+ und g- < f-)
c) fc-g-tfntduc-frgdm-ftdn-ft-idr-ft.IM
d) / { fdp /

⇐ { IHDM c- froh -{g- der :{gdn

-13¥ a) Übung d) -HIHIHI ⇒ -Hi-K-h://ftp.
→ ^ "



④ Integration über Teilmengen : Em

Defz.19-seifr.FM/einMafsran f über integrierbar
und hi c-E

,
d.h. DER messbar . F) f/

,
ich.ba bzgl.

Dann heißt
"Eis → ☒ über '

integrierbar
,
wenn XSIF (n

'

, E)µ
') mit

Fma ist und wir setzen
E

'

-

-Eni -_{uns
' /MEEJ

G. tofu ⇐ fxsifdµ .

µ
'

=µ/z ' -

Ferner heißt g :D → ☒ über
s ' integrierbar , wenn

g- :S →☒ , g- 4=494)
✗ c-i

u ✗ ¢1

über 1 (bzw. über ')
integrierbar ist .

setcedona

Erde g-der -fäden .



④ Notation sei µ, -2
,µ) ein

Maß raum .

Und A G) eine

Aussage ,die von ✗ ER abhängt
.

Dann :

A gilt fastiberall-lkgl.eu)
:(⇒ A f. ii.

:(⇒ A a. e .

:(⇒ 7 Nullnen ge N Er mit

AK) gilt lt × c-(MN) .


