
! Notation : Im Folgenden schreiten sotz3.tn/konrargenzsatzvouCebesqeae ,
Satz von der majorisierten Konvergenz)

wir für { 1- der = 41DM41 sein,?µ /ein Maßmann und für→ IR interieur

und für das Lebesgue - Maß
trk mit tu → f punktweise f.ü. "d-FAIR .

Es ex. ein ii. bare Funktion Für→ IR!mit

{ ttxldx
=

{ tkldrkl-fi.de .

Ital EFÄh
Dann ist flaggtnach Änderung auf eionndw.ge)
int- bar und es gilt

Frey kann man Grenzwert
und Integration vertauschen ? {

+der = "" finden und limflf-fdde.no .

er

D.l . falls fkl =/im f. 61 -4 Ed
, Berg Ist Ein / vollständig , dann ④ unnötig

k-7s

gilt dann
/in {t.kldx-fq.mu/de=.,ua?Bewis-SlINE1eiieNuUmenge

mit

fkt-limfakv-xc-NN.ci BdA
N s

k-3ns

(vgl . ④ ) gilt NE -2 . setze nun

F- = Kauf und Äi ✗
„„
tu

.

Dann gilt F- f und E--ffiü,

sowie F-„ → F f. Ü .

.



⑦ Setze nun
Analog gilt für hüint {E)Kei}

g„
= svp {F. HEI } .

f- =/imjntf-n-su.ph
Danngilt auch

Hdr -_ Ii: SündenF- limsupfriinfgv, . s

k und
wegen hatte,

←
gv, auch

Außerdem gilt

gkij Tgv. Stalin = / im Stader .

N k
d

für gnj-s-pstn.lk Eisig} Außerdem
Nun ist jedes gnj.int.br mit It - fu / E ga - ha

{Ja,jdµ ± (Fdp = : M <• tja, und somit
n

Nachsatz 3.1 ist somit auch go.iat.ba/iyflf-faldMElimfgudr-fhadn=0 .

mit fgndpi-limfgqjdmz-ft-dj-M.it
^

Dh
a

a
a

Wegen gv, f- gilt wieder nach Satz }-1

dass fiat.com ist mit

{ tdyn-limsgv.ch .
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④ Als Folge von Satz } .} erhaltenwir : Beweise setze f-„ = ↳
„

f .

Dann

satz3.cn Sei µ ,
-2
,µ ) ein Maßmann gilt f- Iimfr. .

K

und 1k c- 2- (d.h. du
,
ES messbar)

sei nun F = It/ und F" =/ fc, / .HK mit derMS .

Dann gilt f-„T F . Da
sei f : d→ IR messbar und

{ Froh = SIH dem
t / •„

int .ba KK . er,

beschränkt ist , ist nach Satz 3.1
Fall

Fit
-

bar mit
1in Sltldgn < •

,
K du { Fdp =/in / f-„ der < d .

K
s

dann ist f über Stint .hn
Wegen | tut < F- ist Satz } . }

und es gilt anwendbar und es gilt : fiat.ba
{ 1- den = Ii: {! "M '

mit

{+ den = tim Studer = !:{ ich .

k s
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yinnerns-feibriz-kite.im
④
Ein : Esgiltnichts ei (a) ein monoton
fun eigentlich Riemann - intba fallende Null folge /dann]⇒ flebegue - iitba Kmuegiet Eppan .

Da HE
,

konvergiert undBetrachte: f : IR! → IR mit
IRHI <

= → o
,

t /*µ,
= f- 1)

"

? KEN
,

M rien

gilt { [ 4) du =/
im / fkldx ER ex .

r -719 o

' f- 1-44 : 1¥ /Lebesgue - iit.ba)
FED

•→
=! !/fktdx <

• aber

Dann gilt für c- [m
,
me) f.HN/dxzj1fcy1dx=E?-V-""R

O
4=1

[ fklde = [ fkldt + ffkldx: mit ¥
.

? → → /kam .
Reitet

.

was

= Ei "
"

? + Küng, also ist ficht Lebesgue - int .ba .



!
Anderes Bsp . f : Rt →Rettet
-

(Forsten )

By . Allgemein gilt für
f / [„yay

= f- 1)
"
aq

mit auf, o : f.IR ! uueigetuih
Riemann-int .ba

Aber fan Lebesgue - iat.ba,
wenn ¥

,# konvergiert. .

By Satz }
.
} ⇒ Majoranton Kriterium .

(Übung )


