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1. Aufgabe (8 P)

Sei (Ω,Σ, µ) ein Maßraum und f, g : Ω→ R+
0 messbar. Zeigen Sie

a)
∫

Ω αf dµ = α
∫

Ω f dµ ∀α ≥ 0,

b)
∫

Ω f + g dµ =
∫

Ω f dµ+
∫

Ω g dµ,

c) f ≤ g ⇒
∫

Ω f dµ ≤
∫

Ω g dµ.

2. Aufgabe (4 P)
(Lemma von Fatou) Sei (Ω,Σ, µ) ein Maßraum (fk) eine Folge nicht-negativer messbarer Funk-

tionen fk : Ω→ R+
0 . Zeigen Sie:∫

Ω
(lim inf

k→∞
fk)dµ ≤ lim inf

k→∞

∫
Ω
fkdµ.

3. Aufgabe (4 P)
Sei (Ω,Σ, µ) ein Maßraum f : Ω → R integrierbar und g : Ω → R beschränkt. Zeigen Sie, dass
fg integrierbar ist.

1

http://numerik.mi.fu-berlin.de/wiki/WS_2021/AnalysisIII.php

